
Ñ. È. Ìàêñèìåíêî (Èíñòèòóò ìàòåìàòèêè ÍÀÍ Óêðàèíû)
Ñòàáèëèçàòîðû è îðáèòû ãëàäêèõ ôóíêöèé íà ïîâåðõíîñòÿõ.

Ïóñòü M � ãëàäêàÿ ñâÿçíàÿ êîìïàêòíàÿ ïîâåðõíîñòü, P � ÷èñëîâàÿ ïðÿ-
ìàÿ, èëè îêðóæíîñòü. Ðàññìîòðèì ïðàâîå äåéñòâèå ãðóïïû äèôôåîìîðôèçìîâ
Diff(M) íà ïðîñòðàíñòâå ãëàäêèõ îòîáðàæåíèé C∞(M,P ):

h · f = f ◦ h.
Òîãäà äëÿ êàæäîãî îòîáðàæåíèÿ f : M → P ìîæíî îïðåäåëèòü åãî ñòàáèëè-
çàòîð S(f) è îðáèòó O(f) îòíîñèòåëüíî ýòîãî äåéñòâèÿ. Ïóñòü Sid(f)� òîæäå-
ñòâåííàÿ êîìïîíåíòà ñâÿçíîñòè S(f) è Of (f)�êîìïîíåíòà ñâÿçíîñòè îðáèòû
O(f) ñîäåðæàùàÿ f .

Öåëü äîêëàäà îïèñàòü ãîìîòîïè÷åñêèé òèï êîìïîíåíò ñâÿçíîñòè Sid(f) è
Of (f) äëÿ øèðîêîãî êëàññà ãëàäêèõ ôóíêöèé ñ èçîëèðîâàííûìè îñîáåííîñòÿ-
ìè.
Òåîðåìà. Ïðåäïîëîæèì, ÷òî f : M → P îáëàäàåò ñëåäóþùèìè äâóìÿ ñâîé-

ñòâàìè:
à) f ïðèíèìàåò ïîñòîÿííûå çíà÷åíèÿ íà êîìïîíåíòàõ êðàÿ M è âñå êðèòè-

÷åñêèå òî÷êè f ëåæàò âî âíóòðåííîñòè M ;
á) â êàæäîé êðèòè÷åñêîé òî÷êå z îòîáðàæåíèå f ýêâèâàëåíòíî îäíîðîäíîìó

ìíîãî÷ëåíó äâóõ ïåðåìåííûõ áåç êðàòíûõ ìíîæèòåëåé.
Òîãäà
1) Â êàæäîì èç ñëåäóþùèõ ñëó÷àåâ Sid(f) ñòÿãèâàåìà:
(i) M íåîðèåíòèðóåìà,
(ii) M îðèåíòèðóåìà è f èìååò õîòü îäíó êðèòè÷åñêóþ òî÷êó, íå ÿâëÿþùó-

þñÿ ëîêàëüíûì ýêñòðåìóìîì
(iii) M îðèåíòèðóåìà, âñå êðèòè÷åñêèå òî÷êè f � ëîêàëüíûå ýêñòðåìóìû

(òîãäà èõ íå áîëåå 2), èõ 2 è îáà îíè âûðîæäåíû.
Âî âñåõ îñòàëüíûõ ñëó÷àÿõ, Sid(f) ãîìîòîïè÷åñêè ýêâèâàëåíòíà îêðóæíî-

ñòè.
2) Ïðåäïîëîæèì, ÷òî Sid(f) ñòÿãèâàåìà. Òîãäà πnOf (f) = πnM , äëÿ n ≥ 3,

π2Of (f) = 0, à äëÿ π1Of (f) èìååò ìåñòî òî÷íàÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü

1→ π1Diff(M)⊕ Zk → π1Of (f)→ G→ 1,

äëÿ íåêîòîðîãî k ≥ 0, è êîíå÷íîé ãðóïïû G. Â ÷àñòíîñòè, Of (f) àñôåðè÷íà
äëÿ âñåõ ïîâåðõíîñòåé êðîìå ñôåðû è ïðîåêòèâíîé ïëîñêîñòè.
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