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Теория бордизмов и кобордизмов - это один из самых важных и глубоких и разделов ал-
гебраической топологии. Теория кобордизмов представляет собой обобщённую теорию кого-
мологий, в которой циклы представляются гладкими многообразиями, что соответствует из-
начальному подходу А.Пуанкаре к определению гомологий. Эта теория пережила взрывное
развитие в 1960-е годы, когда она находилась в центре мировой науки, во многом благодаря
школе С.П.Новикова. В связи с недавним развитием торической топологии теория кобордиз-
мов обрела многочисленные приложения и обогатилась новыми геометрическими методами и
большим количеством явных иллюстративных примеров.

Продолжительность: 2 семестра, форма отчетности: экзамен.
Программа курса

1. Бордизм многообразий.

2. Пространства Тома. Конструкция Понтрягина-Тома.

3. Функторы бордизма и кобордизма, построение неориентированных бордизмов как обоб-
щённой теории гомологий.

4. Ориентированные и комплексные бордизмы. Геометрический и гомотопический подходы.

5. Спаривание и произведения в (ко)бордизмах. Гомоморфизм Гизина.

6. Характеристические классы.

7. Характеристические числа.

8. Когомологические операции. Стабильные операции.

9. Алгебра Стинрода. Формула Картана и соотношения Адема.

10. Вычисление кольца неориентированных бордизмов (теорема Тома).

11. Вычисление кольца комплексных бордизмов (теорема Милнора-Новикова).

12. Элементы теории формальных групп.

13. Формальная группа геометрических кобордизмов.

14. Роды Хирцебруха (комплексный случай).

15. Теорема Ландвебера о точном функторе.

16. Роды Хирцебруха (ориентированный случай). Род Кричевера.

17. Эквивариантные роды.

18. Жёсткость эквивариантных родов.

19. Послойная мультипликативность родов Хирцебруха.



20. Теорема об эквивалентности жёсткости и послойной мультипликативности.

21. Формула локализации для универсального торического рода.

22. Формулы локализации для эквивариантных родов Хирцебруха и характеристических чи-
сел.

23. Обобщённая формула Атьи-Хирцебруха.

24. Квазиторические многообразия и роды Хирцебруха.

25. Роды Хирцебруха однородных пространств компактных групп Ли.

26. Жёсткость и CP 2-мультипликативность. Жёсткость для SU -многообразий и S6. Род Кри-
чевера.

27. Жёсткость для HP 2 и OP 2. Дальнейшие примеры и задачи.


